[ Interro 21 ]

. Soit f : R — R. Ecrire avec des quantificateurs :

a) f diverge vers —oo en +00 b) hm+ flz)=3 c) f est continue en 1
z—0

a) Vm e R,2JA e R, Vx > A, f(x) <m
b) Ve > 0,35 > 0,Vx €]0,0], |f(x) — 3| < e
¢) Ve > 0,30 >0,Vz e [1—-6,140],|f(z) — f(1)] <e

2. Enoncer le théoréme de la bijection continue.

3. Enoncer le théoréme des bornes atteintes.

4. Apres avoir donné son domaine de définition, étudier I’existence d’éventuels prolongements par continuité

de la fonction donnée par :
1— 1+ 222

flo) = —5—5

Pour tout = € R, on a 222 +1 > 0. De plus, 22 — 2z = z(z — 2).
Ainsi, le domaine de définition de f est : Dy = R\{0, 2}.

On étudie donc 'existence de limites finies en 0 et en 2.

2x
e En0:1—+v1+222= (\/1+2x27 )377 —z? puisque 222 —60
2
—x — x
Ainsi ~ =z,
nst, ona f(2) 5 To oy —2x 5 a0

. ED2:17\/1+2$2—§17\/1+2X22:17\/5272.
T
De plus, z — 2 et  — 2 — 0. On doit donc distinguer le cas ot x — 2~ et le cas oil & — 2T.

1—V1+ 222 . -2 . 1
— lim f(z)=lm —F——— = lim —— = lim — = —o0.
z—2+ 223 x(x —2) a2t 2(x —2) a2t x—2

— De méme, hr;l f(x) = lim — = +o0.

z—2+t 1 — 2
Ainsi, f n’admet pas de limite en 2 (et encore moins de limite finie!)
o En conclusion, on peut prolonger f par continuité en 0 mais pas en 2, en posant : f(z) = 0.



