[ Interro 4 ]

1. Soit E C R et a € R. Ecrire avec des quantificateurs : "a n’est pas le minimum de E”.

Solution : a ¢ £ ou (Jx € F,a > 1)

2. Donner les formules de : cos(a + b), sin(a — b), cos <72T + :B> et tan(—x).

Solution :

o cos(a + b) = cos(a) cos(b) — sin(a) sin(b)

o sin(a — b) = sin(a) cos(b) — cos(a) sin(b)

e cOs (;T + :U) = —sin(z)

o tan(—x) = —tan(x)

3. Résoudre les équations et inéquations suivantes sur leur domaine d’existence :

a) In(2x +3) =2In(z) + 3 b) tan(x) = —1 c) 2v/3cos(z) — 2sin(z) = 2v/2

Solution :

a)

Le domaine d’existence de cette équation est : }—%, 400 { NRY =R"+.
Pour tout # > 0, on a : In(2z 4+ 3) = 2In(z) + 3 <= In(2z + 3) = In(2?) +In(e?) = In(e32?) «—
2z 4 3 = e32? puisque la fonction In est strictement croissante sur RY.
Ainsi, on doit résoudre I’équation polynomiale de degré 2 : e32% — 22 — 3 = 0.
Son discriminant est A = (—=2)2 —4 x €3 x (=3) =4 + 12e3 = 4(1 + 3¢3) > 0.
2+ VA 14+V1+3e3
3 .

Ainsi, on a deux racines :

2e3 e
1—+1+3ed
Or % < 0 puisque V1 + 3e? > 1.
e
.. 14+ 1+ 3e3
Dou: S = 3
e

Le domaine d’existence de cette équation est celui de la fonction tangente : R\ {5 + 2kw |k € Z}

T
On sait que tan (4) = 1, donc pour tout x du domaine d’existence :

tan(z) =1 <= xz% [7].

D’oﬁS:{Z+kw\keZ}.

Cette équation est définie sur R, et se rééerit : /3 cos(z) — sin(x) = /2.
On cherche r > 0 et ¢ € R tels que : Vo € R, v/3cos(z) — sin(z) = 7 cos(z + ¢).

OnsaitquerQ:\/\/g2+12:\/41:2.
3 1

De plus, cos(p) = \Zf et sin(p) = 2 donc p = % convient.



0
Ainsi, I’équation se réécrit : 2 cos (x + 6) =+/2. Dol :

2
(E)(z)cos(x—FW):\/
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33—1—6 1 [27]
oux—i—g = —% [27]
Tow 7r
= - — = = — 2
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s —5m [27]
our = ——— = = —
1 2 "

T

6
N T
DouS—{12+2kw|k€Z}U{ 12—!—2k:7rk:62}

Interro 4 Maths-Info 1BioB



